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Parte 2 -  Derivadas (2ª cont.) 
Teorema de L´Hopital, Derivadas de funções inversas, exponenciais e logarítmicas. 

 
1) Teorema de L´Hôpital (solucionando lim 0/0, lim ∞/∞, lim ∞ . 0, lim ∞-∞ ) 
 

 

 

 

 

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 1



 
 

 
 

 

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 2



  
 

 
 
 
 

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 3



Exercício 1 
Aplique a regra de l´Hôpital para calcular o limites abaixo: 

 

 

 
 
 
2) Derivadas de Funções inversas 
A função inversa g(x) de uma função real de variável real f(x) obtem-se de f(x) por 

uma simetria em realção a reta y=x. 

 
 
Nesta seção aprenderemos que quando uma função derivável tem uma função inversa 

esta também será derivável. Usaremos esse resultado para encontrar formulas para as derivadas 
das funções trigonométricas inversas. 
 Seja duas funções y=f(x) e sua inversa 1/y = y-1= 1/f(x) = f-1(x). Se o coeficiente angular 
da reta tangente um dado ponto a na função y é m o coeficiente angular da reta tangente do 
mesmo ponto a na função y-1 é o recíproco 1/m.  
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 2.1) Funções trigonométricas inversas. 

Em matemática, as funções trigonométricas inversas são as inversas das funções 
trigonométricas. Algumas vezes são chamadas de função de arco, pois retornam o arco 
correspondente a certa função trigonométrica. 

 

 

 
 

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 5
 

http://pt.wikipedia.org/wiki/Matem%C3%A1tica
http://pt.wikipedia.org/wiki/Fun%C3%A7%C3%A3o_inversa
http://pt.wikipedia.org/wiki/Fun%C3%A7%C3%B5es_trigonom%C3%A9tricas
http://pt.wikipedia.org/wiki/Fun%C3%A7%C3%B5es_trigonom%C3%A9tricas


  
 
 

 
 

Regra da ca
(ou derivada
argumento da

deia 
 da função vezes a derivada do 
 função)  

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 6Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 6



 

 

 

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 7



 

 
 

Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 8Cálculo Diferencial e Integral I: Derivadas 8



 
 
 
Resumindo, as derivadas das funções trigonométricas inversas são: 
 

 
validas para   -1 < u < 1 

 
xercício 2 
ncontre as derivada de y em relação a variável apropriada 

E
E
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 2.2) Funções exponenciais e logarítmicas. 
 

 
 
 

O problema que surge é que para cada a o valor de L no limite acima é diferente  
 
(ver Fig. 2.51) mas quando a = e ≈ 2.71  temos L=  
 
 

Portanto: 

 
 
 

OBS: A letra e é conhecida como número de número de Euler 
hamado em homenagem ao matemático suíço Leonhard Euler, é a base dos logaritmos 

variantes do nome do número incluem: número de Napier, constante de Néper, 
ncial, etc. A primeira referência à 

constante foi publicada em 1618 na tabela de um apêndice de um trabalho sobre logaritmos de 
John Napier. 
 

(pronuncia-se óilar), assim 
c
naturais. As 
número neperiano, constante matemática e número expone



 
 
Curiosidades em http://pt.wikipedia.org/wiki/Número_de_Euler  
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Exercício 3 
Determine dy/dx nos casos abaixo: 

 

 
 



 
Respostas disponíve no livro texto. is 
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ivro texto: L

 

Estudar os exercícios resolvidos sobre derivadas nos endereço eletrônicos abaixo: 
http://www.mtm.ufsc.br/~azeredo/calculos/Acalculo/index.html  
http://fisica.uems.br/arquivos/calc1not/derivada_complemento.pdf  
http://www1.univap.br/~spilling    

 Thomas G. B., Finney R. L., Weir M. D., Giordano F. R., Cálculo, 
Vol. 1, Editora Pearson, Ed. 10 ou 11 – Addison Wesley, São Paulo.  

 

http://www.pearson.com.br/livro.asp?isbn=9788588639317&cod_campanha=

